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SUR UNE CONJECTURE DE H. H. CORSON

par
MicHEL TALAGRAND

Ristmi.  On démontre le théoréme snivant = Un espace de Ranach WCG tweakly
compactly generatesd) est Lindelil pour sa topologie faible.

Rappellons gu'un espace de Banach est dil WCG (weakly compactly
generated) si el seulement 87il posséde une partie faiblement com pacio totale,

Dans [1], H. H. CorsoN pose le probléme suivant, « Fst-il vraij qu'un
espace de Banach est WCG et si sculement s'il est Lindelof pour sa topologic
faible? ».

Cette question fail &galement objet du probléme 2 de L3].

THROREME, — Towt espace de Banach WCG est Lindeldf pour sa topologie
Jaible.

Démonstration. — Soil £ un espace de Baunach possédant un compact
faible total C. En vertn du théoréme de Kreji. un peot supposer que € est
un disque. L'espace 2 se plonge canoniguement dans son hidual £°,
Désignons pat B" la houle unité de £,

Puisque € est un disque. 'espace vectoricl engendré par Cest | |, » C.
Puisque C esl lolal, pour tout entier p > 0, on a

1
E=(nC+-Be()nC)= '8 c b+
v P r

Puisque £ est fermé dans £ (pour la topologie d’cspace de Banach
de E). on a enfin ¢

1 )
F— |A|'._,|\_,.',,(RC| B)
, P/

Quels que sofent n et p, 'ensemble nC — (1jp) B est o (E°. F) compact,
comme somme vectorielle de deux o (£, £ compacts. Ainy £ est
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un K_; fuible de £ 11 découle des résultats de [2] (§ 9) que £, pour sa
topalogie faible est #-analytique. EL on sait, d’aprés [3], que tout espace
A -analylique est Lindeldf,

. Q. F. D.

Comme nous I'a fait remarquer J. LINDENSIRALSS, la réciproque est
fausse. I'n effel. H. P. ROSENTHAL a récemment construit [4] un espace de
Banach £ qui est WCG et qui conlicnt un sous-espace fermé F qui n'est
pas WCCH Tl s’ensuit que £ est Lindeldf, et méme # -anulytique (puisqu'il
est faiblement termé dans £, et que L d’aprés le résultat précédent.
est A -analytique pour su topologie faible) pour sa topologie faihle sans
stre WCG.
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